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sappiamo che le forme 0/0
algebriche si risolvono
scomponendo e semplificando i
fattori identici del numeratore e
del denominatore:
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19 FEBBRAIO 2009
LIMITI NOTEVOLI
Ricordiamo le forme di indecisione:
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Ci sono i limiti notevoli:
&h misura di x
in radianti
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limite senx su x.xls
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se lamisura di x & in gradi il limite vale 11/180

per la dimostrazione vedi il testo a pag 64 o cerchiamo in rete.
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vediamo, usando un foglio di calcolo,
quali valori assume il rapporto senx/x
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verifica che lim tgx/x = 1 per x
tendente a 0
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Primo limite notevole 

Dobbiamo calcolare il valore del limite:
limx->0 senx/x = 
e per fare questo utilizzeremo il teorema "dei carabinieri", cioe' [image: image1.jpg]



prenderemo una funzione che sia sempre maggiore, una funzione che sia sempre minore e vedremo che entrambe le funzioni per x che tende a zero valgono 1 di conseguenza il nostro limite varra' 1
Consideriamo questa disuguaglianza
sen x<x<tang x 
che, come si puo' vedere dalla figura e' valida essendo PQ (sen x) minore dell'arco x che a sua volta e' minore di AT (tang x), ora se divido tutto per senx (e posso farlo senza cambiare niente perche' e' positivo) otterro'
sen x/sen x < x/sen x < tang x/sen x 
semplificando
1 < x/sen x < 1/cos x 
Ora invertendo i termini basta cambiare di verso alle disuguaglianze
1 > (sen x)/x > cos x 
ora abbiamo
limx->0 1 = 1 
e
limx->0 cos x = 1 
da cio' segue che anche per quella in mezzo
limx->0 senx/x = 1
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altri esempi di limiti calcolati con le
forme deivate
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prenderemo una funzione che sia sempre maggiore, una funzione che sia sempre minore e vedremo che entrambe le funzioni per x che tende a zero valgono 1 di conseguenza il nostro limite varra' 1
Consideriamo questa disuguaglianza
sen x<x<tang x 
che, come si puo' vedere dalla figura e' valida essendo PQ (sen x) minore dell'arco x che a sua volta e' minore di AT (tang x), ora se divido tutto per senx (e posso farlo senza cambiare niente perche' e' positivo) otterro'
sen x/sen x < x/sen x < tang x/sen x 
semplificando
1 < x/sen x < 1/cos x 
Ora invertendo i termini basta cambiare di verso alle disuguaglianze
1 > (sen x)/x > cos x 
ora abbiamo
limx->0 1 = 1 
e
limx->0 cos x = 1 
da cio' segue che anche per quella in mezzo
limx->0 senx/x = 1
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